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آیا عکس مطلب نیز . ثابت کنید اگر دو صفحه موازی باشند ، هر خط واقع بر یکی از این صفحه ها ، با صفحه دیگر موازی است 

 درست است ؟

موازی نباشد پس آن را قطع  nبا   Pاگر .موازی باشد nهم باخط mموازی و  mباخط Pصفحه ی فرض کنیم 5

 mبنابر این خط  . می دانیم اگر خطی یکی از دوخط موازی را قطع کند دیگری را نیز قطع می کند.می کند 

 .هم موازی است   nبا  Pپس .را نیز قطع می کند که با فرض تناقض دارد

 Qکه با دو خط از صفحه یباشند Pدو خط متقاطع در صفحه ی  L2وL5دو صفحه ی متمایز و P,Qفرض کنید  2

موازی نیستند و فصل مشترک  P,Qبه برهان خلف فرض کنید دو صفحه ی. موازی اند و آن را قطع نمی کنند

پس . را قطع می کند  L2وL5است و حداقل یکی ازدوخط  Pخطی در صفحه ی  L.باشد  Lآن ها ، خطی مانند 

 .را قطع می کند که خلاف فرض است  Qصفحه ی  L2وL5حد اقل یکی از دو خط

 

دوخط متقاطع موازی صفحه ی  Oاز .موازی است  Pخط می گذرد که با  بیشمارPخارج از صفحه  Oاز نقطه  9

Pرسم می کنیم این دو خط یک صفحه مشخص می کنند که باP  موازی است وبیشمار خط ازO در این

صفحه می گذرد  بیشمارLخارج از یک خط مانند  Oاز نقطه  .موازی هستند  Pصفحه می توان رسم کردکه با 

موازی   Lرسم می کنیم ،بیشمار صفحه از این خط می گذرند که با  L خطی موازیOاز .موازی است  Lکه با 

 .اند 

در حالیکه در دو صفحه ی .خیر ،در مکعب مستطیل طول در قاعده پایین با عرض در قاعده با لا متنافر هستند  4

 .ازی قرار دارندمو
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را موازی دو خط متقاطع  d,Lدو خط Oاز نقطه ی.و دوخط متقاطع در آن را در نظر می گیریم  Pصفحه ی  1

اگر صفحه ی دیگری .موازی است   Pمی گذرد که با  Qرسم می کنیم از این دو خط یک صفحه مانند  Pدر 

صفحه ی موازی با یک صفحه ،خود موازی اند زیرا دو . منطبق است Qرسم شود ، بر Pموازی  Oاز Rمانند 

 .از آن جا که یک نقطه مشترک نیز دارند پس بر هم منطبق هستند .

را موازی دو خط متقاطع در  d,Lدو خط Oاز نقطه ی.و دوخط متقاطع در آن را در نظر می گیریم  Pصفحه ی 6

P  رسم می کنیم از این دو خط یک صفحه مانندQ  می گذرد که باP   اگر خطی از . موازی استO   بگذرد

رانیز قطع می کند که با فرض  Qنباشد آن را قطع می کند در نتیجه صفحه ی موازی آن یعنی  P ودر صفحه ی

 .مواز ی بودن خط ها با این صفحه تناقض دارد 

 

که دو باتوجه به این . رسم می کنیم Pاز صفحه  oyو oxهای خط موازیدو خط Qصفحه دراز یک نقطه  7

     خط متقاطع از صفحه ای با دو خط از صفحه ی دیگر موازی شده اند پس

است زیرا  Q موازی  d باشد ، در این صورت   Pموازیdموازی باشند و خط  P,Qفرض کنیم دو صفحه ی 8

 .که خلاف فرض است . اگر موازی نباشد آن را قطع می کند در نتیجه صفحه ی موازی آن را نیز قطع می کند

 Qصفحه ی dاگر .قطع کند  Aرا در نقطه ی   Pصفحه ی dموازی باشند و خط  P,Qفرض کنیم دو صفحه ی 3

اگر از نقطه ای در یک صفحه خطی .)منطبق می شود  Pبر dرا قطع نکند با آن موازی می شود در این صورت 

که با فرض (به موازا ت صفحه ی موازی آن صفحه رسم کنیم آن خط به تمامی در آن صفحه قرار می گیرد 

 .متقاطع بودن آن تناقض دارد 

5

0 
,l d p l p d 

را قطع می کند که خلاف فرض  Lنینباشد آن را قطع می کند در نتیجه خط موازی آن یع dموازی  Pاگر 

 .است 

5

5 

بیشمار خط .نیز موازی است  Qرسم می کنیم که با صفحه ی  Pرا موازیRصفحه ی A از نقطه ی.بیشمار خط

 .موازی هستند P,Q می توان رسم کرد که با دو صفحه یPدرون صفحه ی Aاز 

5

2  

منطبق با شد  Qبر dاگر .موازی است Pمشخص می کنند که با صفحه ی Qدو خط مورد نظر یک صفحه مانند 

 .را نیز قطع می کند pرا قطع کند آنگاه Qاگر .موازی است pبا

5

9 

 متنافرند

5

4 

 (می دانیم هر صفحه ی گذرنده از وسط یک پاره خط ،از دو سر آن پاره خط به یک فاصله است. )دو صفحه 

 .است ،جواب مساله است pوموازی صفحه ی dصفحه ای که شامل خط(5
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پس صفحه ی شامل دو خط .است dموازی Lبنامیم ،آن گاه Lرا  AB,ACاگر خط گذرنده از وسط اضلاع (2

 .نیز جواب مساله است  d,Lموازی 

 

5

1 

را قطع کند ، مساله جواب ندارد و اگر با  Pصفحه ی dاگر خط. باشد  Pدر خارج صفحه یdفرض کنید خط

دو خط . رسم می کنیم  Pرا موازی صفحه یL،خط دیگری مانند  dآن موازی باشد از یک نقطه روی خط

L,d  مشخص کننده ی صفحه ای مانندQ می باشند که با صفحه ی P  موازی است. 

 


