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 کاربردهای انتگرال دوگانه

 

1کاربرد   

:مصاحبه مساحت یک ناحیه  

در صفحه باشد ،مساحت آن را می توان به صورت زیر  ناحیه ای مشخص  D اگر 

 به دست آورد:

𝑠 = ∬ 𝑑𝑥 𝑑𝑦 یا  𝑠 = ∬ 𝑑𝑥 𝑑𝑦
 

𝐷

 

𝐷

 

 

2کاربرد   

:محاسبه مرکز سطح یک ناحیه  

صات مرکز سطح آن را می توانناحیه ای مشخص در صفحه باشد، مخت  D اگر 

 به فرم زبر به دست آورد:

𝑦𝑐 =
∬ 𝑦 𝑑𝑥 𝑑𝑦

∬ 𝑑𝑥 𝑑𝑦
=

∬ 𝑦 𝑑𝑥 𝑑𝑦

𝑠
 

𝑥𝑐 =
∬ 𝑥 𝑑𝑥 𝑑𝑦

∬ 𝑑𝑥 𝑑𝑦
=

∬ 𝑥 𝑑𝑥 𝑑𝑦

𝑠
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3کاربرد   

 ممان اینرسی یک ناحیه نسبت به محورهای مختصات:

نسبت به محورهای مختصات به صورت زیر به دست  D ممان اینرسی ناحیه 

 می آید:

𝐼𝑋 = ∬ 𝑦2 𝑑𝑥 𝑑𝑦     𝐼𝑦 = ∬ 𝑋2 𝑑𝑥 𝑑𝑦
 

𝐷

 

𝐷

 

و ممان اینرسی نسبت به مبدا مختصات به فرم زیر محاسبه می گردد:   

𝐼0 = 𝐼𝑋 + 𝐼𝑌 

 

 

4کاربرد   

 مقدار متوسط یک تابع دو متغییره در یک ناحیه:

را می توان از رابطه زیر بدست آورد:  D در ناحیه   Z= f(x,y) مقدار متوسط تابع 

𝑓̅ =
∬ 𝑓(𝑥, 𝑦)𝑑𝑥 𝑑𝑦

 

𝐷

∬ 𝑑𝑥 𝑑𝑦
 

𝐷

 

 

 

 

 


